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	210	capitolo x — § 67-68	


Dunque, poichè, per quanto si è dimostrato, i termini di (2) non superano nelle nostre ipotesi (
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[image: {\displaystyle |x|\leq \,\gamma }]) i corrispondenti di (3), la (2) convergerà totalmente.

In virtù del teorema dato al § 65 di derivazione per serie se ne deduce quindi (almeno se le 
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[image: {\displaystyle x}] sono reali) che:

La derivata di una serie 1) di potenze nei punti interni al cerchio di convergenza è uguale alla serie ottenuta derivando 81) termine a termine.

E questo teorema vale anche se i coefficienti dela serie sono complessi e se consideriamo valori complessi della x (corrispondenti a punti interni al cerchio di convergenza) (cfr. § 50, β, pag. 168).
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[image: {\displaystyle a_{n}x^{n}}](§ 50), si trova che il modulo del rapporto incrementale, anche in questo caso in generale, non può superare il massimo modulo della derivata prima. Possiamo dunque per le nostre serie di potenze ripetere nel caso più generale le considerazioni svolte al § 65 per le funzioni reali di variabile reale.

Applicando il teorema or ora citato alla serie (2), e così continuando, si trova facilmente:

Tutte le derivate della funzione definita in una serie (1) di potenze esistono entro il cerchio di convergenza; e si ottengono semplicemente derivando termine a termine.






§ 68. — Formole di Mac-Laurin e di Taylor.






Se dunque poniamo entro il cerchio di convergenza
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